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Fonctions et feuilletages Levi-flat. Étude locale

DOMINIQUE CERVEAU – PAULO R. SAD

Abstract. We define the notion of CR equivalence for Levi-flat foliations and
compare in a local setting these foliations to their linear parts. We study also the
situation where the foliation has a first integral; a condition is given so that this
integral is the real part of a holomorphic function.
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1. – Introduction

Les hypersurfaces analytiques réelles Levi-flat de l’espace C
n � R

2n ont été
introduites et étudiées, tout de moins lorsque n = 2, au début de 20ème siècle
par Almer et E. Cartan sous le nom d’hyperplanoı̈des. On définit à l’époque
un hyperplanoı̈de comme un lieu à un paramètre de surfaces caractéristiques ; on
dirait aujourd’hui une hypersurface analytique réelle feuilletée en hypersurfaces
complexes holomorphes.

Plus précisément soit H ⊂ U ⊂ C
n une hypersurface analytique réelle

lisse d’un ouvert U de C
n . Le R-hyperplan tangent Tx H ⊂ TxR

n contient un
unique espace vectoriel complexe de dimension maximale n − 1, noté T C

x H =
Tx H ∩ i Tx H où i = √−1. On obtient ainsi un champ d’hyperplans complexes
sur H ; lorsque ce champ est intégrable au sens de Frobenius, l’hypersurface
H est feuilletée en hypersurfaces complexes, le feuilletage correspondant étant
analytique réel. Dans cette éventualité on dit que H est Levi-flat. Si H ⊂ U ⊂
C

n est une hypersurface analytique réelle avec singularités nous dirons encore
que H est Levi-flat si sa partie lisse Hlisse est elle même Levi-flat. Toutes ces
notions se laissent évidemment germifier.

Le théorème suivant est dû à E. Cartan [Car] : soit H un germe d’hyper-
surface lisse analytique réel en l’origine de C

n . Si H est Levi-flat, il existe
une submersion holomorphe F telle que H soit donné par H = (ReF = 0).
En particulier, H peut être transformée biholomorphiquement en un hyperplan
réel R

2n−1 ⊂ C
n .
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