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Distribution des points de petite hauteur
dans les groupes multiplicatifs

FRANCESCO AMOROSO – SINNOU DAVID

Abstract. We prove a new lower bound for the height of points on a subvariety V
of a multiplicative torus, which lie outside the union of torsion subvarieties of V .
Although lower bounds for the heights of these points where already known (de-
creasing multi-exponential function of the degree for Scmhidt and Bombieri–
Zannier, [Sch], [Bo-Za], and inverse monomial in the degree by the second author
of this note and P. Philippon, [Da-Phi]), our method proves up to an ε the sharpest
conjectures that can be formulated.
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1. – Introduction

Dans cet article, nous poursuivons l’étude des minorations de la hauteur
normalisée des points d’une sous-variété d’un tore amorcée dans [Am-Da], [Am-
Da2] et [Am-Da3]. Soit ι : Gn

m ↪→ PN un plongement projectif induisant
une compactification équivariante de Gn

m et ĥι la hauteur normalisée associée.
Parmi tous les minimums successifs algébriques pour la hauteur ĥι(·) sur V , on
s’intéresse généralement plus particulièrement à trois invariants : le minimum
essentiel, le minimum sur le complémentaire des translatés de sous-tores (de
dimension au moins 1) et enfin le minimum «absolu», c’est à dire le minimum
sur l’ouvert de Zariski V � (en suivant les notations de [Da-Ph]) de V :

V � := V \
⋃

B ,

où la réunion est prise sur les variétés de torsion B contenues dans V . Ici
et dans la suite on appelera «variété de torsion» une réunion de translatés de
sous-tores propres(1) de Gn

m par des points de torsion. Dans le cas particulier

(1)Dans ce texte, «propre» signifie «strict» i.e. � ; on utilisera le mot «variété algébrique» pour
indiquer un fermé de Zariski propre de Gn

m , pas forcément irréductible ni équidimensionnel.
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